Chapitre 6 : Angles et parallélisme

1 Rappel sur les angles

1.1 Angles complémentaires, supplémentaires

Deéfinition

Deux angles complémentaire ont
pour somme 90°.

55.5°

Deux angles supplémentaires ont
pour somme 180°.
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1.2 Angles opposés par le sommet, adjacents

Définition

Angles opposés par le sommet :
e Sommet commun ;

e cOtés dans le prolongement I'un
de I'autre.

Angles adjacents
e Sommet commun;
e CcOté commun;

e de part et d'autre du coté com-
mun.




Propriété
Deux angles opposés par le sommet sont égaux.

Démonstration. Deux angles opposés par le sommet sont supplémentaires d'un méme angle. [

Exemple n°1. A, C et B sont alignés.
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On sait que : Les angles ACB et DCB sont supplémentaires
Donc : ACB=180°-DCB
ACB =180°—56 = 124°

2 Deux droites et une sécante

2.1 Angles particuliers

Définition
Si une droite sécante (AB) coupe deux droites (d) et
(d"), on forme huit angles.

e On appelle angles alternes-internes (respective-
ment alternes-externes), deux angles situés de
part et d'autre de (AB), a l'intérieur des deux
droite (resp. a I'extérieur des deux droites) et non
opposés par le sommet.

e On appelle angles correspondants deux angles si-
tués du méme codté de (AB), non adjacents, |'un
étant a l'intérieur des deux droites, l'autre a I'ex-
térieur.

Exemple n° 2.

2.2 parallélisme
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Théoréme
Si deux droites paralléles sont coupée par une méme sécante, alors :

e | es angles alternes internes sont égaux ;

e les angles correspondants sont égaux.

Démonstration. (admis) O]

Ce théoréme permet de déterminer la mesure d'angles si on sait que deux droites sont
paralléles.



Exemple n° 3.
Les droites (xx') et (yy) sont paralléles.

Donner en justifiant soigneusement la mesure de B/@’

On sait que : Les angles E@’ et ABx sont alternes-
internes
Les droites (xx') et (yy’) sont paralléles
Or : si deux droites paralléles sont cou-
pées par une sécante, elles forment des
angles alterne-internes égaux.
Donc : 1547 = ABx =60°

Théoréme Réciproque

Si deux droites sont coupées par une méme sécante forment deux angles alternes-internes
ou deux angles correspondant égaux, alors elles sont paralléles entre elles.

Démonstration. (admis)

[]

Cette réciproque permet de montrer que deux droites sont paralléles si on connait la mesure

d'angles.

Exemple n° 4.

On sait que :
Z/
y - ¥
37
B Or :
37°
X 2 x'
z
Donc :

3 Application

Les angles yBA et BAX sont
alternes-internes;

de plus, yBA = BAX'.

si deux droites coupées par une sé-
cante forment des angles alternes-
internes égaux, alors elles sont pa-
ralléles.

(xx") ) (yy"

Théoréme
Dans un triangle le somme des angles fait 180°.

Démonstration. Soit ABC un triangle, on trace la paralléle a (BC) passant par A. Les angles

alternes internes formés par les droites sécantes (AB) et (AC) sont égaux d'aprés la propriété
précédente. Et il vient que la somme des angle du triangle est égale a 180°.






